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ΘΔΜΑ Α 

Α1. Απόδεημε ηεο παξαγώγνπ ηαπηνηηθήο ζπλάξηεζεο ζει. 28 Σρνιηθνύ 

βηβιίνπ. 

Α2. Οξηζκόο δηακέζνπ (κόλν γηα πεξηηηό πιήζνο) ζει. 87 Σρνιηθνύ βηβιίνπ. 

Α3. α) Σ    β) Λ    γ) Σ    δ) Σ     ε) Σ 

 

ΘΔΜΑ Β 

Β1.    

xi vi Ni fi% xivi 

0 5 5 25 0 

1 4 9 20 4 

2 2 11 10 4 

3 4 15 20 12 

4 5 20 25 20 

΢ύνολα 20  100 40 

 v5 = v1 = 5 

 1
1 5

v 5
f 0,25 f

v 20
     ή 25% 
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 λ2 = Ν2 – Ν1 = 9 – 5 = 4 

 2
2

v 4
f 0,20

v 20
    ή 20% 

 3 3f v 0,10 20 2        

 λ4 = λ – (λ1+λ2+λ3+λ5) = 20 – 16 = 4 

 4
4

v 4
f 0,20

v 20
   ή 20%  

Β2. 
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i i
i 1

x v
40

x 2
v 20

  


   

Β3. Αξηζκόο ππαιιήιωλ πνπ ρξεζηκνπνηνύλ ην πνιύ 3 θάξηεο:  λ1+λ2+λ3+λ4 

= Ν4 =15 

 

Β4. Πνζνζηό ππαιιήιωλ πνπ έρνπλ ηνπιάρηζηνλ 2 θάξηεο: f3+f4+f5 = 0,55 ή 

55%  

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Γ1.
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Γ2. 
 
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2 2 2

1 1 1 1 0
f '( 1) 0

(( 1) 1) (1 1) 4

  
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  
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Γ3. 

2
2

2 2

1 x
f '(x) 0 0 1 x 0 x 1   ή   x 1

(1 x )


        


 

x    -1                              

1 

   

f '(x)  - + - 

f(x)      

                                                              Τ.Ε.                                Τ.Μ. 

Η f '(x)<0 ζην  , 1  , άξα ε f(x)  είλαη γλ. θζίλνπζα ζην  , 1    

Η f '(x)>0 ζην  1,1 , άξα ε f(x)  είλαη γλ. αύμνπζα ζην  1,1   

Η f '(x)<0 ζην  1, , άξα ε f(x)  είλαη γλ. θζίλνπζα ζην  1,   

Η f(x)  έρεη ζην x= -1 Τ.Ε. ηελ ηηκή: 
 

2

1 1 1 1
f( 1) 0

2 2 21 1


  

H f(x)  έρεη ζην x= 1 Τ.Μ. ηελ ηηκή: 
21 1 2 2 2 2

     


 

Γ4. Η f(x)  ζην δηάζηεκα [2015, 2016] είλαη γλεζίωο θζίλνπζα. Οπόηε: 

    2015 2016 f 2015 f 2016    . 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Γ1. 

0
2 0

x 4 x 4 x 4

x 6x 8 (x 4)(x 2)
lim lim lim(x 2) 4 2 2

x 4 x 4  

   
       

 
  

 [   2x 6x 8 x 4 x 2     ,αθνύ ε εμίζωζε 
2x 6x 8 0    έρεη 

ξίδεο ηηο 
1

x 4   θαη 
2

x 2 ] . 

Γ2. 
2f '(x) (x )' (2x)' (3)' 2x 2       

Γ3. Η εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ζα είλαη: y x   , όπνπ f '( 2)     

 f '( 2) 2 ( 2) 2 4 2 2          

 
2f( 2) ( 2) 2( 2) 3 4 4 3 3            

1 1 1 1 2
f(1) 1

      
 
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 y x 3 ( 2) ( 2) 3 4 7           

 Άξα ε εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο είλαη: y 2x 7    

Γ4.      Είλαη: 1 2 3 4 5x x x x x
x 2

5

   
    

         1 2 3 4 51 2 3 4 5
2x 7 2x 7 2x 7 2x 7 2x 7y y y y y

y
5 5

               
  

  

       1 2 3 4 5 1 2 3 4 52 x x x x x 5 7 2 x x x x x 5 7

5 5 5

            
      

2 x 7 2 2 7 4 7 y 11             
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