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      Επομένως ο ζητούμενος γ.τ.  είναι 
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ο κύκλος  C  με κέντρο  Κ (0 , 3)  και ακτίνα  ρ = 5

 



 

 

ΘΕΜΑ Γ  
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 Έστω  (ε)  η εφαπτομένη της  C   στο σημείο  Μ (x  , f (x ))
      (ε) // y = 4x + 3,  άρα  λ  = f΄(x ) = 4   

     (x  - 3)(3x  - 5) = 4    3x  - 14x  + 11 = 0
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 g (x) = (x - 1) f (x) = (x - 1) (x - 3)
      g΄(x) = 2(x - 1)(x - 3)  + 2(x - 1) (x - 3) = 2(x - 1)(x - 3)(x - 3 + x - 1)
              = 2(x - 1) (x - 3) (2x - 4)   = 4(x - 1) (x - 2) (x - 3) 
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ΘΕΜΑ  Δ 
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Η  y = x - 2  είναι η πλάγια ασύμπτωτη της  C   στο  + ,  άρα

αx  - x + 2
h (x) αx  - x + 2x + 1       = 1    = 1    = 1  

x x x  + x
α x      

  





  

Δ1. 

  



im im im

im
2x

 
2 2 2

x x x

x x

 = 1     

      Για  α = 1 :

x  - x + 2 x - x + 2 - x  - x       h (x) - λx  =  - x  = 
x + 1 x + 1

- 2x + 2                                                 =  = 
x

  

 



 
 
 

α = 1

  

 

im im im

im im

2

2 2

2x x x x

- 2x  = -2
x

x - x + 2
h (x) x - x + 2 xx + 1 =   = 

x x x  + x



       - - - -
Δ2. α)    im im im im

2x

 
2 2 2

x x x

x x

 = 1 = λ

x - x + 2 x - x + 2 - x  - x          f (x) - λx   =  - x  =  
x + 1 x + 1

-2x + 2 -2x                                  =   =  = -2 = β 
x x

           Άρα η  y =

     

   

 
 
 - - -

- -

  

 

im im im

im im

+ + +

+

h

2
2

x -1 x -1 x -1

x -1 x -

 x - 2  είναι η πλάγια ασύμπτωτη της  C   στο  - . 

x - x + 2 1    h (x) =  = (x - x + 2)  = + ,  
x + 1 x + 1

          διότι
1           = + ,  αφού  

x + 1

  

 



    



  β)   

 

im im im

im im
+

+

1

2

x -1

h

(x + 1) = 0  και  x + 1 > 0

           και   (x - x + 2) = 4 > 0,
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(x - 3) x  - x + 2 (x - 3) h (x) +  = 0      +  = 0  
x x + 1 x

x(x  - x + 2) + (x + 1)(x - 3)       = 0
x(x + 1)
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2 4      Θεωρώ συνάρτηση  K,  με  Κ (x) = x(x  - x + 2) + (x + 1)(x - 3)   
 Κ  συνεχής στο  [-1 , 0]  ως πολυωνυμική 
 Κ (-1) = -4 < 0  και   
    Κ(0) = (-3)4 >0 
από Θ.Bolzano  
υπάρχει ένα τουλάχιστον  ξ(-1 , 0),  τέτοιο ώστε   
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(ξ - 3)h (ξ) +  = 0    
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4(x - 3)μένως η εξίσωση  h (x) +  = 0 
x

έχει μια τουλάχιστον ρίζα στο διάστημα  (-1 , 0)

  


